LISTA 1 - CALKA OZNACZONA RIEMANNA
1. Podac¢ nastepujace przyktady

(a) funkcji ograniczonej, ktéra nie jest catkowalna w sensie Riemanna,

(b) dwoch funkeji ograniczonych, ktére nie sa catkowalne w sensie Riemanna na przedziale
[0,1], a ktérych suma (iloczyn) jest funkcja catkowalna,

(c) funkeji catkowalnej na przedziale [0,1], ale niecatkowalnej na przedziale [0, 2],
(d) funkcji niecatkowalnej na przedziale [a, b], ktérej warto$é bezwzgledna jest na tym prze-
dziale catkowalna.

2. Oszacowaé catki

(a) [} s do, b) [ da.
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3. Korzystajac z definicji catki oznaczonej uzasadni¢ rownosé:
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4. Korzystajac ze wzoru Newtona-Leibniza wyznaczy¢ catki:
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5. Wyznaczy¢ funkcje F(z) = [ f(t)dt, jesk
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6. Uzasadni¢, ze spetnione sa nastepujace réwnosci:
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7. Obliczy¢ pola figur ograniczonych krzywymi:

(a) y=a* 1 y=2x+3, (b) y=2? i z =92, (¢) y=lnz i y=In’z
22 g2
8. Obliczy¢ pole elipsy — + = =1.
a?  b?

9. Obliczy¢ dhugosé tuku



10. Obliczy¢ dtugosci nastepujacych krzywych ptaskich:

(a) y=1Inz, z € [V3,V8], (b) yzlniij,xe[a,b], (¢) y=z, xe[0,1].

11. Obliczy¢ objetosé bryt powstatych z obrotu podanych figur 7' wokét wskazanych osi

(a) T:1<z<e, Iz <y<Inz, of Ox, (b) T:0<x<1, 0<y<e™ o Oy.

12. Obliczy¢ pole powierzchni bryty powstatej z obrotu dookota osi Ox krzywej

(a) y=coshz, xe[-1,1], (b) y=tgz, x€[0,7],



